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FRAGOR

(1) Lat F : A — B vara en avbildning. Nér ar F
injektiv(one-to-one)? Nér &r I inverterbar?

(2) Nér dr en linjar avbildning F' : R" — R" injektiv?
Nar &r F inverterbar?

(3) Lat e; = (1,...,0),...,e, = (0,0,...,1) vara den stan-
dard basen till R". Lat F' : R" — R™ vara en linjar
avbildning. Hur kan man definiera T'(z1, 22, ..., x,)
fran T'(ey), ..., T(e,)?

(4) Lat F : R" — R™ vara en avbildning. Ge alla ekvi-
valenta definitioner for F' att vara linjér.

SVAR

(1) F kallas en injektiv avbildning om F ordnar tva olika
element F(a) # F(b) i B till tva olika element a # b
iA.

Sa dr Flingjektiv om den fljande géller:
Fla)=F(b)=a=0
F kalls inverterbar om det finns en invers avbild-
ning, i.e. en avbildning F~' : B — A sadan att
FoFl'=idgoch F7lo F =idy.

(2) Om F : R™ — R" &r en linjér avbildning (Obs samma
dimension) da géller att:

F &r injektiv < F' &r inverterbar < R(F) = R”
Dessutom om F' &r en inverterbar linjér avbildning
da #r F~' : R" — R" ochs4 linjér och
[P =[F)

(3) Kolumnerna av matrisen [F] motsvara vektorer F'(e;).
[F] = [F(e1)|F(e2)|-.[ F(en)]
Sa definitionen av F' ar:
ol

[F(en)[F(e2)]...|F(en)]



(4) De foljande pastanden &r ekvivalenta:
(a) F: R" — R™ &r linjar.
(b) Det finns en matris [F] € M, ,(R) sadan att

= [F]
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dér F(z1, ..., xn) = (W1, .y Wiy).
(c) For varje vy, vs € R™ &r F(v14v9) = F(v1)+F(v2)
och for varje k € R ar F(kv) = kF(v).
Observera att den foljande géller:
e F(0,...,0) = (0,...,0).

e F dr injectiv om och endast om
F(x1,...,xy) = (0,...,0) = (21, ...,2,) = (0, ..., 0)



